
ΛΥΣΗ 

α) i)  Στο ορθογώνιο τρίγωνο      η υποτείνουσα        και η     ,  οπότε από το 

Πυθαγόρειο θεώρημα είναι                  ή                  ή       . 

ii) Στο ορθογώνιο τρίγωνο     η υποτείνουσα      και η      , οπότε από το 

Πυθαγόρειο θεώρημα και λόγω του ερωτήματος (i) είναι 

             ή        
 
     

 
   ή       . 

β) Η ευθεία    είναι μεσοκάθετος της κοινής χορδής, άρα το   είναι το μέσο της   , οπότε 

         ή        . 

i) Επειδή                           , η    είναι πλευρά τετραγώνου 

εγγεγραμμένου στον κύκλο   ,  άρα η κεντρική του γωνία είναι          .  

Εναλλακτικά: Είναι          , άρα το ορθογώνιο τρίγωνο     είναι ισοσκελές , 

οπότε         . Επειδή η    διχοτομεί την      είναι         . 

Ο κυκλικός τομέας       είναι γωνίας            και ακτίνας     , οπότε το 

εμβαδόν του  είναι           
    

    
   

      
 
    

    
   

  

 
 . 

Επειδή           , η    είναι πλευρά ισόπλευρου τριγώνου εγγεγραμμένου στον 

κύκλο   , άρα η κεντρική του γωνία είναι           .  

Εναλλακτικά: Στο ορθογώνιο τρίγωνο     η υποτείνουσα      και η       
  

 
 , άρα 

         , οπότε         . Επειδή η    διχοτομεί την      είναι          . 

Ο κυκλικός τομέας        είναι γωνίας             και ακτίνας    , οπότε το 

εμβαδόν του  είναι          
    

    
   

         

    
   

  

 
 .  

ii) Αν        και       είναι τα εμβαδά των τριγώνων     και      τότε το εμβαδόν   του 

σκιασμένου μηνίσκου θα είναι                              . 

Είναι         
     

 
  

     

 
    και        

     

 
  

     

 
    .   

Επίσης  από το β)i),         
  

 
  και         

  

 
 , επομένως έχουμε  

   
  

 
   

  

 
          ή           

 

 
  . 

 

 


